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Câu I (5,0 điểm). 

1. Cho hàm số 3
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xy
x
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=
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 có đồ thị ( )C . Tìm trên ( )C  các điểm M  sao cho tiếp tuyến tại M  

của ( )C  tạo với hai đường tiệm cận của ( )C  một tam giác có bán kính đường tròn nội tiếp lớn nhất. 

2. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm ( ) ( ) ( )( )2024 2 2' 3 5 5 1 2x xf x x x x= − − + − . Tìm tất cả các 

giá trị thực của tham số m  để hàm số ( ) ( )2 8g x f x x m= − +  có đúng ba điểm cực trị 1 2 3, ,x x x  thỏa 

mãn 2 2 2
1 2 3 50.x x x+ + =  

Câu II (4,0 điểm). 
1. Có tất cả bao nhiêu cặp số nguyên ( );x y  thoả mãn ( ) 2 2

2log 2 2 3 0x y x y xy x y+ + + + − − =  
và [ ]0;  2024;2024x y x+ > ∈ − ? 

2. Giải hệ phương trình sau trên tập số thực: 
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Câu III (2,0 điểm). Tính tích phân ( )4
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Câu IV (5,0 điểm). 
1. Cho hình chóp  có ( )SA ABCD⊥ , đáy ABCD  là hình thang vuông tại A  và ,B  
15,  5AD BC AB= = = . Góc giữa mặt phẳng ( )SBC  và mặt phẳng ( )ABCD  bằng 060 . Gọi M là 

trung điểm của cạnh  và  là điểm thỏa mãn 2ID AI=
 

. Gọi ,  E F  lần lượt là hình chiếu vuông 
góc của điểm A  trên các cạnh ,  SB SC . Gọi H  là giao điểm của hai đường thẳng SI  và AM . 

a) Tính thể tích khối tứ diện CDMI  và khoảng cách giữa hai đường thẳng AM  và SC . 
b) Tính thể tích khối nón có đáy là hình tròn ngoại tiếp EFH∆ và đỉnh thuộc mặt phẳng ( ).ABCD  

2. Cho hình lăng trụ đứng . ' ' 'ABC A B C , ABC∆  vuông tại A , 2AB AC= . Gọi E  là điểm thỏa 
mãn ' 2EC EC= −

 
. Khoảng cách từ điểm 'C  đến mặt phẳng ( )'A BE  bằng 12 . Gọi α  là góc giữa mặt 

phẳng ( )'A BE  và mặt phẳng ( )ABC . Tìm cosα  để thể tích khối lăng trụ . ' ' 'ABC A B C  đạt giá trị 
nhỏ nhất. 
Câu V (2,0 điểm). Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho các điểm ( )9;1; 4B − − , ( )9;7;4C − . 
Trong các ABC∆  thỏa mãn điểm A  thuộc mặt phẳng ( ) ,Oxy  các đường trung tuyến kẻ từ đỉnh B  và 
C  vuông góc với nhau sao cho góc A lớn nhất. Viết phương trình mặt cầu đường kính OA  với O  là 
gốc tọa độ. 
Câu VI (2,0 điểm). Cho các số thực dương , ,x y z  thỏa mãn 2 2 2 1 2 3 .x y z x y+ + + ≤ +   

Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
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