	UBND TỈNH BẮC NINH
SỞ GIÁO DỤC VÀ ĐÀO TẠO
¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯
 ĐỀ CHÍNH THỨC 

(Đề thi có 01 trang)
	ĐỀ THI CHỌN ĐỘI TUYỂN 
DỰ THI HỌC SINH GIỎI QUỐC GIA THPT 
NĂM HỌC 2023-2024
Môn thi: TOÁN
Thời gian làm bài: 180 phút (không kể thời gian giao đề)
Ngày thi: 03 tháng 10 năm 2023
¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯¯




[bookmark: MTBlankEqn]Câu 1 (5,0 điểm). Giải hệ phương trình ; .



Câu 2 (5,0 điểm). Cho dãy số  được xác định bởi ; Chứng minh rằng 
a) 
Dãy số  có giới hạn hữu hạn và tìm giới hạn đó.
b) 
 

Câu 3 (5,0 điểm). Tìm tất cả các hàm số  thoả mãn

.















Câu 4 (5,0 điểm). Cho tam giác  nhọn, không cân. Đường tròn  nội tiếp tam giác  và tiếp xúc với các cạnh  lần lượt tại các điểm . Đường tròn ngoại tiếp tam giác  cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác  tại hai điểm  và cắt đường thẳng  tại hai điểm . Các đường thẳng  cắt nhau tại  Đường tròn ngoại tiếp tam giác  cắt đường tròn  tại hai điểm . Chứng minh rằng
a) 
Hai đường thẳng  vuông góc với nhau.
b) 

Đường tròn ngoại tiếp tam giác  tiếp xúc với đường tròn .
------------ Hết ------------
Thí sinh không được sử dụng tài liệu và máy tính cầm tay. Cán bộ coi thi không giải thích gì thêm.
Họ và tên thí sinh:.....................................................................Số báo danh :…………...
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