	SỞ GIÁO DỤC VÀ ĐÀO TẠO LÀO CAI


ĐỀ CHÍNH THỨC

	KỲ THI CHỌN ĐỘI TUYỂN 
THI HỌC SINH GIỎI QUỐC GIA THPT
 NĂM HỌC 2021 – 2022 (VÒNG 2)
Môn: TOÁN
Thời gian: 180 phút (Không kể thời gian giao đề)
Ngày thi: 12/10/2021
(Đề thi gồm có 01 trang, 05 câu)



Họ và tên thí sinh: ....................................................................... Số báo danh: ...........................


Câu 1 (5,0 điểm). Cho dãy số thực  xác định bởi: 

a) Chứng minh rằng 


b) Tìm số thực  nhỏ nhất để 


Câu 2 (4,0 điểm). Tìm tất cả các hàm số  thỏa mãn điều kiện  và













[bookmark: MTBlankEqn]Câu 3 (5,0 điểm). Cho tam giác  nhọn không cân có  là phân giác của góc  Một đường tròn tâm  thay đổi đi qua  và cắt các cạnh  theo thứ tự ở  Gọi  là giao điểm của  và . Dựng hình bình hành 


a) Chứng minh rằng  đối xứng nhau qua đường thẳng .









[bookmark: _GoBack]b) Lấy các điểm  lần lượt trên  sao cho  là hình bình hành. Dựng các điểm  thuộc  sao cho  và  Chứng minh rằng  đi qua tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác 


Câu 4 (3,0 điểm). Tìm tất cả các cặp số nguyên tố  thỏa mãn .




Câu 5 (3,0 điểm). Nhằm kích cầu mua sắm và hỗ trợ khách hàng trong thời kì khó khăn do Covid-19, trung tâm thương mại A có phát hành phiếu bốc thăm trúng thưởng cho khách hàng đến mua sắm tại trung tâm với thể lệ như sau: Mỗi khách hàng đến mua sắm tại trung tâm khi mua hàng sẽ được bốc thăm một mã dự thưởng, mỗi mã dự thưởng là một dãy các số được viết dưới dạng , trong đó  được lấy từ tập . Một mã dự thưởng sẽ trúng thưởng theo quy định của trung tâm thương mại nếu thoả mãn điều kiện . Giả sử rằng tất cả các mã dự thưởng sẽ được phát hết đến tay khách hàng. Hỏi có tất cả bao nhiêu mã dự thưởng được nhận thưởng.

....................HẾT....................
Ghi chú:
· Thí sinh không được sử dụng tài liệu và máy tính cầm tay;
· Giám thị coi thi không giải thích gì thêm.
	SỞ GIÁO DỤC VÀ ĐÀO TẠO LÀO CAI
HƯỚNG DẪN CHẤM
ĐỀ CHÍNH THỨC



	KỲ THI CHỌN ĐỘI TUYỂN 
THI HỌC SINH GIỎI QUỐC GIA THPT
 NĂM HỌC 2021 – 2022 (VÒNG 2)
Môn: TOÁN
 (HDC gồm có 05 trang, 05 câu)



I. Hướng dẫn chấm:
1. Cho điểm lẻ tới 0,25;
2. Điểm toàn bài là tổng điểm thành phần, không làm tròn;
3. Chỉ cho điểm tối đa khi bài làm của thí sinh chính xác về mặt kiến thức;
4. Thí sinh giải đúng bằng cách khác cho điểm tương ứng ở các phần.
5. Trong lời giải câu 3 nếu học sinh không vẽ hình thì không cho điểm.
6. Trong bài làm, nếu ở một bước nào đó bị sai thì các phần sau có sử dụng kết quả sai đó không được điểm. 
II. Biểu điểm:


Câu 1 (5,0 điểm). Cho dãy số thực  xác định bởi  

a) Chứng minh rằng 


b) Tìm số thực  nhỏ nhất để 
	Nội dung
	Điểm

	
a) Trước hết, ta thấy rằng .
	0,5

	
Từ đó chứng minh được dãy  tăng.
	0,5

	

Giả sử dãy  bị chặn trên thì nó sẽ hội tụ về  


Ta có  với mọi .
	1,0

	

Chuyển qua giới hạn, ta có  hay  vô lý.
	0,5

	

Suy ra dãy  không bị chặn trên. Do đó 
	0,5

	
b) Ta có  nên bằng quy nạp, ta chứng minh được 

.
	0,5

	

Do đó  với mọi 

Từ đó ta có biến đổi 
	0,5

	
 Đặt 

Suy ra .


Do đó . Suy ra  thỏa mãn đề bài.
	0,5

	


Giả sử tồn tại  để . Khi đó  (mâu thuẫn)

Do đó  là số nhỏ nhất cần tìm
	0,5






Câu 2 (4,0 điểm). Tìm tất cả các hàm số  thỏa mãn điều kiện  và


	Nội dung
	Điểm

	




Thay  vào , ta được 
	0,5

	

Xét 2 số  mà . 


Giả sử , không mất tính tổng quát có thể coi . 



Thay  lần lượt bởi  và  vào đề bài ta được:




	0,5

	
Suy ra 
	0,5

	


Chọn , ta có:  nên  (mẫu thuẫn)



Do đó . Điều này chứng tỏ  là đơn ánh trên 
	0,5

	


Thay  vào , ta được 


Kết hợp với  ta có 
	0,5

	



Do  là đơn ánh trên  nên ta thu được  hay 
	0,5

	

Từ đó suy ra  với  là hằng số dương.


Vì  nên .
	0,5

	
Vậy 
Thử lại thấy thoả mãn
	0,5














Câu 3 (5,0 điểm). Cho tam giác  nhọn không cân có  là phân giác của góc  Một đường tròn tâm  thay đổi đi qua  và cắt các cạnh  theo thứ tự ở  Gọi  là giao điểm của  và . Dựng hình bình hành 


a) Chứng minh rằng  đối xứng nhau qua đường thẳng .









b) Lấy các điểm  lần lượt trên  sao cho  là hình bình hành. Dựng các điểm  thuộc  sao cho  và  Chứng minh rằng  đi qua tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác  
[image: ]
	Nội dung
	Điểm

	


a) Vì  nội tiếp nên ta có hai tam giác  và  đồng dạng.
	0,5

	

Mặt khác  và 
	0,5

	


Do đó hai điểm  là tương ứng nhau trong cặp tam giác đồng dạng trên, nên ta thu được:  và 
	0,5

	

Từ đó suy ra  đối xứng nhau qua 
	0,5

	






b) Gọi  là tâm của  và  là hình chiếu của  lên  Khi đó, theo tính chất đối xứng của đường cao và đường nối tâm, ta có ngay  đẳng giác trong 
	0,5

	




Mặt khác  nên  đẳng giác trong góc  và ta đưa về  cũng đẳng giác trong 
	0,5

	


Để chứng minh  thẳng hàng, ta sẽ chỉ ra rằng  đẳng giác trong 	 (*) 






Gọi  là giao điểm của  thì áp dụng định lý Brocard cho tứ giác toàn phần  ta có ngay  Kẻ  thì 
	0,5

	



Vì  là hình bình hành nên  đi qua trung điểm của , kéo theo chùm 




Hơn nữa,  nên xét phép đối xứng qua đường thẳng  ta có và gọi 
	0,5

	



Khi đó cũng có  nên suy ra  hay  đối xứng qua 







Qua  kẻ các đường thẳng  lần lượt vuông góc với  thì hai bộ bốn đường thẳng và  tương ứng vuông góc nhau nên  đẳng giác trong góc 
	0,5

	


Cuối cùng vì nên  cũng đẳng giác trong góc  nên suy ra (*) đúng
	0,5





Câu 4 (3,0 điểm). Tìm tất cả các cặp số nguyên tố  thỏa mãn .
	Nội dung
	Điểm

	

 .


Dễ thấy  và  phải là các số nguyên tố lẻ.
	0,5

	


Nếu  thì  trở thành  
	0,25

	


Từ đó suy ra  hoặc  hoặc .
	0,25

	

Đối với trường hợp , theo định lí Fermat ta có 
	0,25

	
Từ đó kéo theo .
	0,25

	


Vậy nếu  thì  hoặc .
	0,25

	
Xét trường hợp . 


Từ  ta có .
	0,25

	




Gọi  là một nghịch đảo của  mod  ta được  . Do đó .
	0,25

	




Nếu  thì , kéo theo  nên , mâu thuẫn với .
	0,25

	


Vậy . Khi đó , mâu thuẫn với .
	0,25

	



Tóm lại, tất cả các cặp số nguyên tố  thỏa mãn yêu cầu bài toán là ,  và .
	0,25







Câu 5 (3,0 điểm). Nhằm kích cầu mua sắm và hỗ trợ khách hàng trong thời kì khó khăn do dịch bệnh Covid-19, trung tâm thương mại A có phát hành phiếu bốc thăm trúng thưởng cho khách hàng đến mua sắm tại trung tâm với thể lệ như sau: Mỗi khách hàng đến mua sắm tại trung tâm khi mua hàng sẽ được bốc thăm một mã dự thưởng, mỗi mã dự thưởng là một dãy các số được viết dưới dạng , trong đó  được lấy từ tập . Một mã dự thưởng sẽ trúng thưởng theo quy định của trung tâm thương mại nếu thoả mãn điều kiện . Giả sử rằng tất cả các mã dự thưởng sẽ được phát hết đến tay khách hàng. Hỏi có tất cả bao nhiêu mã dự thưởng được nhận thưởng.
	Nội dung
	Điểm

	



Gọi  lần lượt là tập nghiệm của phương trình  và phương trình  với .

Ta thấy 


Nếu đặt  thì ta được 
	0,25

	

Do đó một bộ nghiệm của phương trình  sinh ra một bộ nghiệm của phương trình 

Do đó 
	0,25

	
Chứng minh tương tự ta cũng có 
	0,25

	
Từ đó suy ra 
	0,25

	


Bây giờ ta đếm số nghiệm của phương trình   với 



Gọi  lần lượt là các tập nghiệm của phương trình  nhưng có các điều kiện tương ứng là .


Số nghiệm nguyên không âm của phương trình  là  nên ta cần tính 


	0,5

	



Xét : Đặt  thì ta có  và khi đó 
	0,25

	
Tương tự 
	0,25

	



Xét : Đặt  thì ta có  và khi đó 
	0,25

	
Tương tự .
	0,25

	
Mặt khác ta có 

Do đó ta có 
	0,25

	
Vậy số mã dự thưởng được nhận thưởng là 
	0,25



....................HẾT....................


Trang 5/5

image2.wmf
(

)

12

2

1121121

1,2

1,2

nnn

aa

aaaaaaan

+--

==

ì

ï

í

=++"³

ï

î

KK


oleObject51.bin

image43.wmf
(

)

1121121

11

nnn

aaaaaaa

+--

=++

KK


oleObject52.bin

image44.wmf
112

1,1

nn

aaaan

+

=+"³

K


oleObject53.bin

image45.wmf
2

112

11

nnnnn

aaaaaaa

+

+=++=+

K


oleObject54.bin

image46.wmf
2.

n

³


oleObject55.bin

image47.wmf
(

)

1

1

111

11,2.

11

nnn

nnn

aaan

aaa

+

+

-=-Û=-"³

--


oleObject2.bin

oleObject56.bin

image48.wmf
12

111

, 1.

n

n

bn

aaa

=+++"³

L


oleObject57.bin

image49.wmf
2

1211

11111

112

11111

n

n

k

kknn

b

aaaaa

=

+++

æö

=+-=+-=-

ç÷

-----

èø

å


oleObject58.bin

image50.wmf
2,1

n

bn

<"³


oleObject59.bin

image51.wmf
2

m

=


oleObject60.bin

image52.wmf
2

m

<


image3.wmf
lim.

n

a

=+¥


oleObject61.bin

image53.wmf
,1

n

bmn

<"³


oleObject62.bin

image54.wmf
11

11

1111

2211

1122

nn

nn

mmaa

aamm

++

++

-<Û>-Û-<Û<+

----


oleObject63.bin

image55.wmf
2

m

=


oleObject64.bin

oleObject65.bin

oleObject66.bin

oleObject67.bin

oleObject3.bin

image56.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

11,,1

fy

y

ffxfxxy

fxx

+

æö

æö

+=++-"Î

ç÷

ç÷

ç÷

èø

èø

¡


oleObject68.bin

image57.wmf
xy

=


oleObject69.bin

image58.wmf
(

)

1


oleObject70.bin

image59.wmf
(

)

(

)

(

)

22,,

ffxfxxy

+

=+-"Î

¡


oleObject71.bin

image60.wmf
,

ab

+

Î

¡


oleObject72.bin

image4.wmf
m


image61.wmf
(

)

(

)

fafb

=


oleObject73.bin

image62.wmf
ab

¹


oleObject74.bin

image63.wmf
ab

>


oleObject75.bin

image64.wmf
(

)

;

xy


oleObject76.bin

image65.wmf
(

)

;

xa


oleObject77.bin

oleObject4.bin

image66.wmf
(

)

;

xb


oleObject78.bin

image67.wmf
(

)

(

)

(

)

11,

fa

a

ffxfxx

fxx

+

æö

æö

+=++-"Î

ç÷

ç÷

ç÷

èø

èø

¡


oleObject79.bin

image68.wmf
(

)

(

)

(

)

11,

fb

b

ffxfxx

fxx

+

æö

æö

+=++-"Î

ç÷

ç÷

ç÷

èø

èø

¡


oleObject80.bin

image69.wmf
11,

ab

fxfxx

xx

+

æöæö

++=++"Î

ç÷ç÷

èøèø

¡


oleObject81.bin

image70.wmf
0

0

2

ab

x

-

=>


oleObject82.bin

image5.wmf
12

111

, 1.

n

mn

aaa

+++<"³

L


image71.wmf
00

00

112

ab

xx

xx

æö

++=+++

ç÷

èø


oleObject83.bin

image72.wmf
(

)

00

00

1120

ab

fxfxf

xx

æöæö

++-++=>

ç÷ç÷

èøèø


oleObject84.bin

image73.wmf
ab

=


oleObject85.bin

image74.wmf
(

)

fx


oleObject86.bin

image75.wmf
+

¡


oleObject87.bin

oleObject5.bin

image76.wmf
2

x

=


oleObject88.bin

oleObject89.bin

image77.wmf
(

)

(

)

(

)

1212,

22

fy

y

fffy

f

+

æö

æö

+=++-Î

ç÷

ç÷

ç÷

èø

èø

¡


oleObject90.bin

oleObject91.bin

image78.wmf
(

)

(

)

11,

22

fy

y

ffy

f

+

æö

æö

+=+Î

ç÷

ç÷

ç÷

èø

èø

¡


oleObject92.bin

oleObject93.bin

oleObject94.bin

image6.wmf
:

f

++

®

¡¡


image79.wmf
(

)

(

)

11,

22

fy

y

y

f

+

+=+Î

¡


oleObject95.bin

image80.wmf
(

)

(

)

2

,

2

f

fyyy

+

=Î

¡


oleObject96.bin

image81.wmf
(

)

,

fyCyy

+

=Î

¡


oleObject97.bin

image82.wmf
C


oleObject98.bin

oleObject99.bin

image83.wmf
2022

C

=


oleObject6.bin

oleObject100.bin

image84.wmf
(

)

2022,

fxxx

+

="Î

¡


oleObject101.bin

oleObject102.bin

oleObject103.bin

oleObject104.bin

oleObject105.bin

oleObject106.bin

oleObject107.bin

oleObject108.bin

image7.wmf
(

)

12022

f

=


oleObject109.bin

oleObject110.bin

oleObject111.bin

oleObject112.bin

oleObject113.bin

oleObject114.bin

oleObject115.bin

oleObject116.bin

oleObject117.bin

oleObject118.bin

oleObject7.bin

oleObject119.bin

oleObject120.bin

oleObject121.bin

oleObject122.bin

oleObject123.bin

image85.emf
x

J

H

Q

P

Y

X

K

T

S

C

E

D

A

B

O


image86.wmf
BCED


oleObject124.bin

image87.wmf
ABC


oleObject125.bin

image8.wmf
(

)

(

)

(

)

11,,

fy

y

ffxfxxy

fxx

+

æö

æö

+=++-"Î

ç÷

ç÷

ç÷

èø

èø

¡


image88.wmf
AED


oleObject126.bin

image89.wmf
·

·

·

TBCTDEKED

==


oleObject127.bin

image90.wmf
·

·

·

.

TCBTEDKDE

==


oleObject128.bin

image91.wmf
,

TK


oleObject129.bin

image92.wmf
·

·

TABKAE

=


oleObject130.bin

oleObject8.bin

image93.wmf
·

·

TACKAB

=


oleObject131.bin

image94.wmf
,

ATAK


oleObject132.bin

image95.wmf
.

l


oleObject133.bin

image96.wmf
J


oleObject134.bin

image97.wmf
()

TPQ


oleObject135.bin

image9.wmf
ABC


image98.wmf
H


oleObject136.bin

image99.wmf
T


oleObject137.bin

image100.wmf
.

PQ


oleObject138.bin

image101.wmf
,

TJTH


oleObject139.bin

image102.wmf
·

.

PTQ


oleObject140.bin

oleObject9.bin

image103.wmf
·

·

·

·

PTDACTABTQTE

===


oleObject141.bin

image104.wmf
,

TPTQ


oleObject142.bin

image105.wmf
·

DTE


oleObject143.bin

image106.wmf
,

TJTH


oleObject144.bin

image107.wmf
·

.

DTE


oleObject145.bin

image10.wmf
l


image108.wmf
,,

JTO


oleObject146.bin

image109.wmf
,

TOTH


oleObject147.bin

image110.wmf
·

.

DTE


oleObject148.bin

image111.wmf
S


oleObject149.bin

image112.wmf
,

DEBC


oleObject150.bin

oleObject10.bin

image113.wmf
.

BCEDAS


oleObject151.bin

image114.wmf
.

TOAS

^


oleObject152.bin

image115.wmf
AxTH

^


oleObject153.bin

image116.wmf
.

AxXY

P


oleObject154.bin

image117.wmf
AXKY


oleObject155.bin

image11.wmf
·

.

BAC


image118.wmf
AK


oleObject156.bin

image119.wmf
XY


oleObject157.bin

image120.wmf
(

)

,,,1.

AxAKABAC

=-


oleObject158.bin

image121.wmf
(,)1

ASTBC

=-


oleObject159.bin

image122.wmf
,

l


oleObject160.bin

oleObject11.bin

image123.wmf
, 

ABACATAK

««


oleObject161.bin

image124.wmf
.

ASAx

¢

«


oleObject162.bin

image125.wmf
(,,,)1

AxAKABAC

¢

=-


oleObject163.bin

image126.wmf
AxAx

¢

º


oleObject164.bin

image127.wmf
,

ASAx


oleObject165.bin

image12.wmf
O


oleObject166.bin

image128.wmf
T


oleObject167.bin

image129.wmf
,

TbTc


oleObject168.bin

image130.wmf
,

ABAC


oleObject169.bin

image131.wmf
(

)

,,,

ASAxABAC


oleObject170.bin

image132.wmf
(

)

,,,

TOTHTbTc


oleObject12.bin

oleObject171.bin

image133.wmf
,

TOTH


oleObject172.bin

image134.wmf
·

.

bTc


oleObject173.bin

image135.wmf
·

·

ADTAET

=


oleObject174.bin

image136.wmf
,

TbTc


oleObject175.bin

image137.wmf
·

DTE


image13.wmf
,

BC


oleObject176.bin

oleObject177.bin

oleObject178.bin

oleObject179.bin

image138.wmf
(1)


oleObject180.bin

image139.wmf
p


oleObject181.bin

image140.wmf
q


oleObject182.bin

oleObject13.bin

image141.wmf
3

p

=


oleObject183.bin

image142.wmf
(1)


oleObject184.bin

image143.wmf
2

3.13.(52)  3

qq

q

-

M


oleObject185.bin

image144.wmf
3

q

=


oleObject186.bin

image145.wmf
13

q

=


oleObject187.bin

image14.wmf
,

ABAC


image146.wmf
52  

qq

q

-

M


oleObject188.bin

image147.wmf
52  

qq

q

-

M


oleObject189.bin

image148.wmf
052523 (mod)

qq

q

º-º-=


oleObject190.bin

image149.wmf
3

q

=


oleObject191.bin

image150.wmf
3

p

=


oleObject192.bin

oleObject14.bin

image151.wmf
3

q

=


oleObject193.bin

image152.wmf
13

q

=


oleObject194.bin

image153.wmf
3

qp

³>


oleObject195.bin

image154.wmf
(1)


oleObject196.bin

image155.wmf
52 (mod)

qq

p

º


oleObject197.bin

image15.wmf
,.

DE


image156.wmf
a


oleObject198.bin

image157.wmf
2


oleObject199.bin

image158.wmf
p


oleObject200.bin

image159.wmf
(5)1 (mod)

q

ap

º


oleObject201.bin

image160.wmf
ord(5)

p

aq


oleObject202.bin

oleObject15.bin

image161.wmf
ord(5)1

p

a

=


oleObject203.bin

image162.wmf
51 (mod)

ap

º


oleObject204.bin

image163.wmf
52 (mod)

p

º


oleObject205.bin

image164.wmf
3

p

=


oleObject206.bin

image165.wmf
3

p

>


oleObject207.bin

image16.wmf
T


image166.wmf
ord(5)

p

aq

=


oleObject208.bin

image167.wmf
1  

pq

-

M


oleObject209.bin

image168.wmf
01

ppq

<-<£


oleObject210.bin

image169.wmf
(,)

pq


oleObject211.bin

image170.wmf
(3,3)


oleObject212.bin

oleObject16.bin

image171.wmf
(3,13)


oleObject213.bin

image172.wmf
(13,3)


oleObject214.bin

oleObject215.bin

oleObject216.bin

oleObject217.bin

oleObject218.bin

image173.wmf
,

AB


oleObject219.bin

image17.wmf
BE


oleObject220.bin

image174.wmf
27

abcdef

+++++=


oleObject221.bin

image175.wmf
0,,,,,9

abcdef

££


oleObject222.bin

image176.wmf
(

)

(

)

(

)

27999

abcdefabcdef

+++++=Û++=-+-+-


oleObject223.bin

image177.wmf
(

)

(

)

(

)

'9,'9,'9

ddeeff

=-=-=-


oleObject224.bin

image178.wmf
'''

abcdef

++=++


oleObject17.bin

oleObject225.bin

oleObject226.bin

oleObject227.bin

image179.wmf
AB

³


oleObject228.bin

image180.wmf
AB

£


oleObject229.bin

image181.wmf
AB

=


oleObject230.bin

oleObject231.bin

image18.wmf
CD


image182.wmf
(

)

*


oleObject232.bin

oleObject233.bin

image183.wmf
123456

,,,,,

AAAAAA


oleObject234.bin

oleObject235.bin

image184.wmf
10,10,10,10,10,10

abcdef

³³³³³³


oleObject236.bin

oleObject237.bin

image185.wmf
615

276132

CC

-

+-

=


oleObject18.bin

oleObject238.bin

image186.wmf
5

32123456

CAAAAAA

-ÈÈÈÈÈ


oleObject239.bin

image187.wmf
1

A


oleObject240.bin

image188.wmf
'10

aa

=-


oleObject241.bin

image189.wmf
'17

abcdef

+++++=


oleObject242.bin

image190.wmf
5

122

AC

=


image19.wmf
.

DTEK


oleObject243.bin

image191.wmf
5

2345622

AAAAAC

=====


oleObject244.bin

image192.wmf
12

AA

Ç


oleObject245.bin

image193.wmf
'10,'10

aabb

=-=-


oleObject246.bin

image194.wmf
''7

abcdef

+++++=


oleObject247.bin

image195.wmf
5

1212

AAC

Ç=


oleObject19.bin

oleObject248.bin

image196.wmf
5

12

,16

ij

AACij

Ç="£<£


oleObject249.bin

image197.wmf
0,16

ijk

AAAijk

ÇÇ="£<<£


oleObject250.bin

image198.wmf
6

55

1234562212

11,6

6.15.

iij

iij

AAAAAAAAACC

=£<

ÈÈÈÈÈ=-Ç=-

åå


oleObject251.bin

image199.wmf
(

)

555

322212

6.15.55252

CCC

--=


oleObject252.bin

image20.wmf
,

ATAK


oleObject20.bin

oleObject21.bin

image21.wmf
,

XY


oleObject22.bin

image22.wmf
,

ABAC


oleObject23.bin

image23.wmf
AXKY


oleObject24.bin

image24.wmf
,

PQ


oleObject25.bin

image25.wmf
XY


oleObject26.bin

image26.wmf
TPAC

P


oleObject27.bin

image27.wmf
.

TQAB

P


oleObject28.bin

image28.wmf
TO


oleObject29.bin

image29.wmf
.

TPQ


oleObject30.bin

image30.wmf
(

)

;

pq


oleObject31.bin

image31.wmf
(

)

(

)

5252  

ppqq

pq

--

M


oleObject32.bin

image32.wmf
abcdef


oleObject33.bin

image33.wmf
,,,,,

abcdef


oleObject34.bin

image34.wmf
{

}

0,1,2,3,4,5,6,7,8,9


oleObject35.bin

image35.wmf
abcdef

++=++


oleObject36.bin

oleObject37.bin

image1.wmf
(

)

n

a


oleObject38.bin

oleObject39.bin

oleObject40.bin

oleObject41.bin

image36.wmf
1,2

n

an

>"³


oleObject42.bin

oleObject43.bin

oleObject44.bin

image37.wmf
(

)

1.

LL

>


oleObject45.bin

oleObject1.bin

image38.wmf
2

111

1

nnn

aaa

+--

³++


oleObject46.bin

image39.wmf
2

n

³


oleObject47.bin

image40.wmf
2

1

LLL

³++


oleObject48.bin

image41.wmf
2

10,

L

+£


oleObject49.bin

oleObject50.bin

image42.wmf
lim.

n

a

=+¥


