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	a. 3 điểm 
Cho dãy số 
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Chứng minh dãy số 
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	Từ cách cho dãy số ta có 
[image: image4.wmf]0,

n

un

>"Î

¥


Ta có 
[image: image5.wmf]23142

3717

;;

2512

uuuuu

==>=<


Xét hàm số 
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suy ra dãy 
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Theo tiêu chuẩn Weierstrass suy ra 
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Giả sử 
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Giải hệ phương trình 
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	b. 4 điểm 
Tìm tất cả các hàm số 
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, biết rằng 
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 là hàm số chẵn và thỏa mãn:
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	Xét PT : 
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Từ (1) cho 
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Nếu 
[image: image29.wmf](

)

02024

f

¹-

 thì 
[image: image30.wmf](

)

1

fx

=

 với mọi 
[image: image31.wmf]x

Î

¡

. Khi đó 
[image: image32.wmf]f

 không thỏa mãn (1).  

Do đó 
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Từ (1) thay 
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Từ (1) thay 
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Vì 
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là hàm số chẵn nên viết (3) lại như sau:
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Lấy (4) trừ (2) vế theo vế ta được:
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Suy ra: 
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Thử lại ta thấy 
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	Câu 6 (7đ)
	a. 3 điểm  
Cho tam giác nhọn ABC không cân nội tiếp đường tròn 
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. Đường tròn 
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 thay đổi đi qua B, C cắt các cạnh AB, AC lần lượt tại E, F 
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 Đường tròn ngoại tiếp tam giác AEF cắt lại đường tròn 
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 tại K (
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) . KE, KF lần lượt cắt lại đường tròn 
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 tại Q, P 
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 Gọi T là giao điểm của BQ và CP. Gọi M, N lần lượt là trung điểm BF, CE.

a) Chứng minh rằng T thuộc một đường thẳng cố định khi đường tròn 
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	[image: image59.emf]R

X

Y

L

D

T

P

Q

K

F

E

O

A

B

C


Gọi 
[image: image60.wmf].
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Từ các bộ bốn điểm (A, K, E, F), (A, K, B, P) đồng viên, suy ra EF và BP cùng đối song với AK. 
Do đó BP // EF. Tương tự CQ // EF. Suy ra BP, CQ là hai đáy hình thang cân. Suy ra OT vuông góc với BP, do đó OT vuông góc với EF. 
Dễ chứng minh được EF vuông góc AO. Từ đó suy ra A, O, T thẳng hàng. Vậy T thuộc đường thẳng AO cố định.
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	b. 4 điểm
Chứng minh rằng KA là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tam giác AMN.
	

	
	[image: image61.emf]M

N

R

Z

X

Y

L

D

T

P

Q

K

F

E

O

A

B

C


Ta có BC, EF, AK theo thứ tự là trục đẳng phương của các cặp đường tròn 
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 và (AEF); 
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 và (AEF). Do đó BC, EF, AK đồng qui tại một điểm D.

Gọi  L là giao điểm của BF và CE; X, Y theo thứ tự là giao điểm của BF, CE với AD. Suy ra 
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Hoàn toàn tương tự, ta có 
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Suy ra 
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 suy ra M, N, X, Y đồng viên. 

Gọi Z là trung điểm AD, suy ra M, N, Z thẳng hàng theo định lý về đường thẳng Gauss cho tứ giác toàn phần BCFEAD.

Từ M, N, X, Y đồng viên suy ra 
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	Câu 7
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	Cho các số thực dương  x, y thỏa mãn điều kiện 
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	Ta có 
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Đặt 
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Xét 
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Ta có bảng biến thiên như sau 
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