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Bài 1. (5 điểm

Xét dãy số 
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	1. Chứng minh:   
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  Ngoài ra, rõ ràng 
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	Ta có 
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. Từ đó suy ra 
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	Do đó, chứng minh bằng quy nạp ta được rằng 
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	2. Chứng minh rằng dãy số 
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	Xét hiệu 
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 nên ta có đánh giá sau
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	           Ta chứng minh 
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 (1) với n ≥ 4 bằng quy nạp:


* n = 4 : 
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  ( (*) đúng khi  n = 4.


* n = 5 : 
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  ( (*) đúng n = 5.


* Giả sử (1) đúng với mọi 4 ≤ k < n, ta chứng minh 
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           Thật vậy: 
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              Vậy ta được 
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	              mà 
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Bài 2. (5,0 điểm)  

Cho 
[image: image30.wmf],,
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 là các số thực không âm và đôi một phân biệt. Chứng minh rằng:
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	Không mất tính tổng quát, giả sử 
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. Khi đó ta có



[image: image33.wmf](

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

2

222

33

11

yzzyzzyz

yz

yy

yzyyzyyz

-+--

+

==+³

---



[image: image34.wmf](

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

2

222

33

11

zxzxzzxz

zx

xx

zxxzxxzx

-+--

+

==+³

---


	2,0

	Kết hợp đánh giá trên và sử dụng bất đẳng thức AM – GM, ta có
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  (điều phải chứng minh)
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	Với 
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 thì đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi  
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Bài 3. (5,0 điểm)  

Cho A là tập hợp tất cả các số tự nhiên có 6 chữ số đôi một khác nhau dạng 
[image: image41.wmf]abcdef

 được lập từ các chữ số 
[image: image42.wmf]0;1;2;3;4;5;6

. Lấy ngẫu nhiên một số từ tập A. 

a) Tính xác suất để số lấy được luôn có mặt hai chữ số 1; 6 và hai chữ số đó đứng kề nhau, chữ số 1 nằm bên trái chữ số 6.

b) Tính xác suất để số lấy được thỏa mãn 
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	a) Số các số tự nhiên có 6 chữ số đôi một khác nhau là: 
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	Gọi B là biến cố: “Số lấy được luôn có mặt hai chữ số 1; 6 và hai chữ số đó đứng kề nhau, chữ số 1 nằm bên trái chữ số 6”

Để lấy được số luôn có mặt hai chữ số 1; 6 và hai chữ số đó đứng kề nhau, chữ số 1 nằm bên trái chữ số 6, ta xét các trường hợp sau:

TH1: 
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, có một cách sắp xếp cặp 16, bốn vị trí còn lại có 
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	TH2: 
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Xếp cặp 16 có 4 cách, ba vị trí còn lại có 
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	b) Gọi C là biến cố: “Số lấy được thỏa mãn 
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Để số lấy được thỏa mãn 
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, ta xét các trường hợp sau:

TH1: Các cặp số thỏa mãn điều kiện 
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 Vậy có 4 + 4 = 8 (số)
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 Vậy có 8 + 8 = 16 (số)

+ Với 
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 Vậy có 8 + 8 = 16 (số)

Vậy TH1 có 8 + 16 + 16 = 40 (số)
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	TH2: Các cặp số thỏa mãn điều kiện 
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Tương tự trường hợp 1 với cặp 
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	TH3: Các cặp số thỏa mãn điều kiện 
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Tương tự trường hợp 1, ta có trường hợp 3 có 40 (số)
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Bài 4. (5,0 điểm)  

Cho tam giác nhọn ABC, đường cao AF. P là điểm bất kì thuộc đoạn AF. Các đường thẳng qua P song song với AC và AB lần lượt cắt BC tại D và E. X và Y là các điểm khác A, lần lượt thuộc các đường tròn ngoại tiếp các tam giác ABD và ACE sao cho 
[image: image86.wmf]DADX

=

 và 
[image: image87.wmf]EAEY

=

.

Chứng minh các điểm B, C, X và Y cùng thuộc một đường tròn.
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	Bước 1. Ta đi chứng minh AF là trục đẳng phương của hai đường tròn 
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 tức chỉ cần chứng minh 
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Điều này hiển nhiên đúng do cùng bằng 
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	 Bước 2. Giả sử 
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, ta đi chứng minh F là trung điểm AT. 

Thật vậy, do 
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 kết hợp CF là đường cao của tam giác ACT  ta suy ra tam giác ACT cân tại C suy ra F là trung điểm AT. 
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	Chứng minh tương tự ta có nếu 
[image: image97.wmf]XBAFT

¢

Ç=

 thì F cũng là trung điểm 
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Suy ra XB, AF và CY đồng quy tại T, từ đây suy ra 
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 nên các điểm X, B, C, Y cùng thuộc một đường tròn.
	1,5


-----------------Hết---------------------
_1752057586.unknown

_1752057690.unknown

_1752057741.unknown

_1752057767.unknown

_1752057780.unknown

_1752057786.unknown

_1752057792.unknown

_1752057799.unknown

_1752058167.unknown

_1752057796.unknown

_1752057789.unknown

_1752057783.unknown

_1752057773.unknown

_1752057776.unknown

_1752057770.unknown

_1752057754.unknown

_1752057760.unknown

_1752057764.unknown

_1752057757.unknown

_1752057748.unknown

_1752057751.unknown

_1752057744.unknown

_1752057716.unknown

_1752057729.unknown

_1752057735.unknown

_1752057738.unknown

_1752057732.unknown

_1752057722.unknown

_1752057725.unknown

_1752057719.unknown

_1752057703.unknown

_1752057709.unknown

_1752057713.unknown

_1752057706.unknown

_1752057697.unknown

_1752057700.unknown

_1752057693.unknown

_1752057638.unknown

_1752057664.unknown

_1752057677.unknown

_1752057684.unknown

_1752057687.unknown

_1752057680.unknown

_1752057671.unknown

_1752057674.unknown

_1752057667.unknown

_1752057651.unknown

_1752057658.unknown

_1752057661.unknown

_1752057654.unknown

_1752057645.unknown

_1752057648.unknown

_1752057642.unknown

_1752057613.unknown

_1752057626.unknown

_1752057632.unknown

_1752057635.unknown

_1752057629.unknown

_1752057619.unknown

_1752057623.unknown

_1752057616.unknown

_1752057600.unknown

_1752057607.unknown

_1752057610.unknown

_1752057603.unknown

_1752057594.unknown

_1752057597.unknown

_1752057591.unknown

_1752057512.unknown

_1752057561.unknown

_1752057574.unknown

_1752057580.unknown

_1752057583.unknown

_1752057577.unknown

_1752057567.unknown

_1752057570.unknown

_1752057564.unknown

_1752057529.unknown

_1752057554.unknown

_1752057557.unknown

_1752057532.unknown

_1752057519.unknown

_1752057522.unknown

_1752057515.unknown

_1752057486.unknown

_1752057499.unknown

_1752057505.unknown

_1752057509.unknown

_1752057502.unknown

_1752057492.unknown

_1752057496.unknown

_1752057489.unknown

_1752057472.unknown

_1752057479.unknown

_1752057482.unknown

_1752057475.unknown

_1752057465.unknown

_1752057468.unknown

_1752057461.unknown

