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Câu 5 (7.0 điểm) Giả sử tồn tại hàm số 
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 thỏa mãn 
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 , với mọi .  
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a) Chứng minh rằng 
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 là hàm lẻ.

b) Tìm tất cả các hàm số 
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 thỏa mãn 
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Câu 6 (7.0 điểm) Cho các số nguyên dương 
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 thỏa mãn phương trình  
a) Chứng minh rằng không tồn tại hai ước 
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 của 
 sao cho 
 và 
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 chia hết cho .
b) Cho 
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 sao cho 
. Giả sử 
 là lũy thừa của 
, đồng thời với mọi số nguyên dương 
 và với mọi  là ước nguyên dương của 
[image: image33.wmf]c


 thì 
 là lũy thừa của 
. Chứng minh rằng  không có ước chính phương.

Câu 7 (6.0 điểm) Cho bảng ô vuông 
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 với 
 là số nguyên dương. Ta gọi tập hợp [image: image47.wmf]k

 ô vuông trong cùng một hàng hoặc một cột là một dãy ô. Với  là số nguyên dương cho trước, số 
[image: image48.wmf]n


 được  gọi là tốt  nếu tồn tại cách đặt các quân domino vào bảng ô vuông sao cho mọi dãy ô có đúng 
[image: image51.wmf]k

 ô được phủ bởi các quân domino (các quân domino được đặt sao cho mỗi quân phủ đúng 
[image: image52.wmf]2

 ô của bảng và không có ô nào được phủ bởi 
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 quân domino khác nhau, tức các quân domino không xếp chồng lên nhau). 

a) Chứng minh rằng 

  là 
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-

tốt  và 

 không là 
[image: image59.wmf]3

-

tốt   .

b) Giả sử tồn tại số nguyên dương 
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 sao cho 
 là tốt  và thỏa mãn ứng với mỗi dãy ô 
có tối đa 
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 quân domino phủ đồng thời 
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 ô, trong đó có ít nhất 
[image: image69.wmf]n


 dãy ô mà ở từng dãy, mỗi quân domino chỉ phủ đúng  ô. Chứng minh rằng số quân domino dùng để phủ bảng thỏa mãn bằng 
[image: image72.wmf]n

 và chỉ ra cách đặt quân domino thỏa mãn.  

Domino là một hình chữ nhật gồm hai ô vuông đơn vị 
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 hoặc 
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Ví dụ với 

 là 
[image: image78.wmf]2

-

tốt.

----------------------------HẾT-------------------------------

Thí sinh KHÔNG được sử dụng tài liệu và máy tính cầm tay.

Giám thị KHÔNG giải thích gì thêm.
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