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ĐÁP ÁN, BIỂU ĐIỂM VÀ HƯỚNG DẪN CHẤM
(gồm 03 trang)

	Câu
	Đáp án
	Điểm

	1
(5đ)
	Tìm tất cả các cặp số thực (x, y) thỏa mãn điều kiện:


	

	
	
[bookmark: MTBlankEqn]Điều kiện: 


Ta có:  nên 
	1

	
	
Suy ra:  (3)

Từ (2) và (3): 
	1

	
	

	1

	
	

Vì  ; nên ta có hệ: 



	1

	
	
Thử lại, chỉ có nghiệm  thỏa mãn.
	1

	2
5đ)
	


Tìm tất cả các hàm số  thỏa mãn  và    .
	

	
	
Giả sử  là một nghiệm hàm. 

Ta có 

+ Ta thấy  thỏa mãn bài toán.
	1

	
	
+ Xét  không đồng nhất bằng 0.



- Thay , . Ta chứng minh 


Nếu  là hàm hằng, . 


Thay vào  vô lí.  Vậy 
	1

	
	

Giả sử có  mà 


Thay , . 


Do  và  nhân tính 



: vô lí.

Vậy 
	1

	
	

Với , chọn . 

[bookmark: _GoBack]Thay vào 


	1

	
	
Thử lại ta thấy  không thỏa mãn (1).

Vậy bài toán có duy nhất một nghiệm hàm là 
	1

	3
(5đ)
	



Trên hai cạnh AB và AC của  lần lượt lấy hai điểm D và E. Hai điểm  và  chia đoạn thẳng DE thành ba phần bằng nhau. Các đường thẳng AM và AN cắt cạnh BC lần lượt tại I và K. Chứng minh rằng .
	

	[bookmark: OLE_LINK31][bookmark: OLE_LINK32][bookmark: OLE_LINK43]
	[image: ]

Đặt .



Có ; ; 
	1

	
	

	1

	
	

	1

	
	

	1

	
	

	1

	4
(5đ)
	

Cho tập hợp  và . Sắp xếp các phần tử của tập hợp M thành một dãy số theo thứ tự giảm dần. Hãy tìm số đứng thứ 2020 của dãy số đó.
	

	
	
Nhân mỗi phần tử của tập M với , ta được


	1

	
	

	1

	
	

Phần tử lớn nhất của  là 
	1

	
	
Trong hệ thập phân, nếu viết các số từ 6560 trở về số 0 theo thứ tự giảm dần thì số thứ 2020 là 
	1

	
	
Vậy số cần tìm là 
	1
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