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a) Chứng minh rằng dãy số 
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	Lấy số nguyên dương 
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	Giả sử 
[image: image28.wmf]0

1

n

Sm

³+

 thì 
[image: image29.wmf]00

0

0

1

1

nn

n

n

SS

a

-

=->

 (vô lý). Do đó 
[image: image30.wmf]0

1.

n

mSm

£<+


	0.5

	
	Suy ra 
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	 Câu 2


	 Tìm tất cả các hàm 
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	Giả sử tồn tại hàm số 
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Dễ thấy 
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Hơn nữa, vế phải của (2) là một hàm bậc nhất theo 
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	Vì 
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	Như vậy, với mọi 
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Giả sử tồn tại 
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 Thử lại thấy thoả mãn.

Vậy nghiệm hàm của bài toán là 
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	Cho tam giác 
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	Ta chứng minh bài toán trong trường hợp như hình vẽ, các trường hợp khác chứng minh tương tự.
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 Hai bạn A và B luân phiên chơi trò chơi với luật như sau:
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	Và rõ ràng lúc này người thua cuộc sẽ là người không thể tô đen ba ô theo yêu cầu trên khi tới lượt chơi của mình. 


Bây giờ ta sẽ chỉ ra A là người sẽ có chiến thuật để giành chiến thắng. Thật vậy: 
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Bây giờ ta sẽ ghép đôi các ô màu 1 với các ô màu 2, các ô màu 3 với các ô màu 4. Ta thấy các ô được ghép đôi là đối xứng nhau. 
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	Chính vì thế nên sau khi B đã tô đen được 3 ô thì A luôn có các ô tương ứng được ghép trước đó để làm điều tương tự. (Ví dụ B tô 3 ô ở các ô màu 1 thì A sẽ tô các ô màu 2, nếu B tô các ô màu 4 thì A sẽ tô các ô màu 3 và ngược lại.

Vì số ô là hữu hạn nên đến một lúc B không thể tô được 3 ô theo hình chữ L được. Nên A luôn có chiến thuật chiến thắng.
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