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Câu 1. (4,0 điểm) Cho dãy số thực  có  và
        với mọi .
	a) Chứng minh rằng . 
	b) Xét dãy  xác định bởi 
     với mọi .
Chứng minh rằng  có giới hạn hữu hạn và 

Câu 2. (4,0 điểm) Cho các số nguyên dương  (với ) thoả mãn
.
Chứng minh rằng  chia hết cho mọi số nguyên tố không lớn hơn . 
(Ở đây, kí hiệu  là bội chung nhỏ nhất của hai số  và )

Câu 3. (4,0 điểm) Tìm tất cả các hàm số  thoả mãn 
      với mọi 
 
Câu 4. (5,0 điểm) Cho tam giác nhọn, không cân , nội tiếp đường tròn ,  là 
trực tâm. Gọi  là đối xứng của  qua đường thẳng . Biết đường thẳng  cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác  tại điểm thứ hai  ( khác ). Gọi  là giao điểm thứ hai của  với đường tròn . Đường thẳng  cắt đường tròn  tại giao điểm thứ hai là  , giả sử rằng  thuộc cung nhỏ  
[bookmark: _GoBack]	a) Chứng minh rằng  song song .
	b) Gọi  là giao điểm của đường thẳng  với đường tròn ngoại tiếp tam giác . Chứng minh rằng  là trung điểm của .


Câu 5. (3,0 điểm) Bạn Bảo có  cái hộp, lần lượt chứa  viên bi (số nguyên ). Bạn Bảo thực hiện việc cho thêm bi vào các hộp đó theo quy tắc sau: Ở lượt đầu tiên, bạn ấy cho thêm vào mỗi hộp  viên bi. Ở lượt thứ hai, với các hộp có số bi chia hết cho , bạn ấy sẽ thêm vào mỗi hộp đó  viên bi. Cứ như vậy, ở lượt thứ  (với ), nếu có hộp nào với số bi chia hết cho , bạn Bảo sẽ thêm vào mỗi hộp đó  viên bi. Tìm tất cả các số nguyên  sao cho kết thúc lượt thêm bi thứ  thì mỗi hộp đều có đúng  viên bi.
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