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	Bài
	Nội dung
	Điểm

	5
(6.0 điểm)
	
Giải hệ phương trình .

	
	
Đkxđ: .  

(1)


Coi  là phương trình bậc 2 với ẩn .



Vậy (1)  .
	3.0

	
	

Thay vào PT : 



 (TMĐK).
	2.0

	6
(7.0 điểm)
	

Với mỗi số tự nhiên , giả sử tồn tại duy nhất một đa thức  hệ số thực thỏa mãn 

.




a) Với mọi số nguyên dương , chứng minh  và  .


b) Tìm số nguyên dương  thỏa mãn tất cả các số  đều chia hết cho n.

	
	

a) Với mọi  nguyên dương, .

Đẳng thức trên xảy ra với vô hạn giá trị của . 

Có    


; kết hợp với , đpcm.
	1.5

	
	
b)+Nhận xét 1: :

	i) Tồn tại các hằng số nguyên  thỏa mãn



	ii) 

		    (1)
	1.5

	
	
+Nhận xét 2: , xét đa thức



Đẳng thức (1) đúng với vô hạn giá trị  nguyên dương suy ra

	(2)
	1.0

	
	


+Nhận xét 3: Cho số nguyên dương  và  là ước số nguyên tố nhỏ nhất của . Khi đó 

	i) 	(3).

	ii) .


Chứng minh: +Với , .

+Với  lẻ.

 i) .


Giả sử  với    (4).


. Từ .


Mà  và 


.
Theo nguyên lý quy nạp, (3) được cm.


ii) . Từ .

Mà , đpcm.
	1.5

	
	






Trở lại bài toán, giả sử  và  là USNT nhỏ nhất của . Khi đó , theo Nhận xét 3: . Điều này mâu thuẫn với giả thiết  điều giả sử là sai. Vậy  (thỏa mãn).
	1.5

	7
(7.0 điểm)
	

















Cho tam giác  nhọn, không cân , ngoại tiếp đường tròn  Đường tròn  tiếp xúc với các cạnh  lần lượt tại . Gọi  là trung điểm của đoạn thẳng  Lấy điểm  thuộc đoạn thẳng  sao cho  Đường thẳng  cắt cung nhỏ  của đường tròn  tại  Gọi  là điểm đối xứng với  qua 




a)  Chứng minh  là đường kính của đường tròn  và  vuông góc với 








b) Gọi  là giao điểm của hai đường thẳng  và   là giao điểm của tia  với đường tròn ngoại tiếp tam giác  Chứng minh  là tia phân giác của góc 

	
	[image: ]

	
	a) 



Gọi  là tâm đường tròn bàng tiếp tam giác  ứng với đỉnh . Kẻ .




 Có  suy ra  là hình chiếu của  trên .



Có  suy ra  là đường kính của .




Suy ra  là đường trung bình của tam giác  vuông góc với .
	2.0

	
	

b)  Gọi  theo thứ tự là trung điểm . 





Xét phép nghịch đảo : , .


Có  suy ra tứ giác  nội tiếp.


. Giả sử . 




Vậy :  và . 
	2.5

	
	

Có đpcm.
	2.5

	Tổng
	
	20.0


---------- HẾT ----------
Lưu ý khi chấm bài:
- Hướng dẫn chấm chỉ trình bày một cách giải. Nếu học sinh giải cách khác, giám khảo căn cứ vào HDC cho điểm.
- Trong bài làm, nếu ở một bước nào đó bị sai thì các phần sau có sử dụng kết quả sai đó không được điểm.
- Học sinh được sử dụng kết quả phần trước để làm phần sau.
- Điểm toàn bài tính lẻ đến 0,25 và không làm tròn.
- Bài 7: nếu học sinh không vẽ hình thì không cho điểm.
Trang 3/3
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