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Bài 5. (6,0 điểm)  

Cho tam giác ABC  vuông tại C  và nội tiếp đường tròn  O . Tiếp tuyến 

của O  tại A  cắt đường thẳng BC  tại .M Các tiếp tuyến của O tại ,B C  cắt 

nhau tại .N Đường thẳng AN cắt lại đường tròn  O tại D  khác A  và cắt đường 

thẳng BC  tại F . Đường thẳng qua M , song song với AB  cắt đường thẳng OC  

tại I . Đường thẳng qua N , song song với AB  cắt đường thẳng OD  tại J . Gọi 

K  là giao điểm của hai đường thẳng ,MD NC  và E  là giao điểm của hai đường 

thẳng ,MN IJ . 

a) Chứng minh rằng hai đường tròn ngoại tiếp các tam giác MCE  và NDE  

tiếp xúc với nhau. 

b) Chứng minh rằng K  là tâm đường tròn đi qua các điểm , , ,C D E F . 

Bài 6. (7,0 điểm)  

Tìm tất cả các hàm số :f   thoả mãn:    

                          4 3 , , .f x y f x yf y x y      

Bài 7. (7,0 điểm)  

Một tập hợp con A  có ít nhất ba phần tử của tập các số nguyên dương 

được gọi là tập ‘rời rạc’ nếu với 3 phần tử phân biệt , ,a b c  của A  thì a  không 

là bội của  ;b c , với  ,x y  là kí hiệu ước chung lớn nhất của hai số nguyên 

x và .y  Chứng minh rằng nếu A  là tập‘rời rạc’   có n  phần tử và 4n   thì 

2max 4( 1),A n n   với max X  là kí hiệu phần tử lớn nhất của tập hợp .X   

- - - HẾT - - - 
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