	SỞ GIÁO  DỤC VÀ ĐÀO TẠO
GIA LAI

ĐỀ THI CHÍNH THỨC

	KỲ THI CHỌN HỌC SINH GIỎI LỚP 12
CẤP TỈNH  (BẢNG A), NĂM HỌC 2021 – 2022
Môn: Toán
Thời gian: 180 phút (không kể thời gian giao đề)
Ngày thi: 22/12/2021
(Đề thi có 05 câu, gồm 01 trang)


Họ và tên thí sinh: ………………………………………Số báo danh:…………………………….

Câu 1 (4,0 điểm).	
a) Giải hệ phương trình 


b) 

Cho các số thực dương  thỏa mãn . Chứng minh rằng


Câu 2 (4,0 điểm).	


Cho dãy số  xác định bởi  và 


a) Chứng minh rằng mọi số hạng của dãy đều là số nguyên.
b) 

Chứng minh rằng với  là số nguyên tố lẻ bất kỳ, luôn tồn tại hai số hạng liên tiếp của dãy là bội của 
Câu 3 (5,0 điểm).	 
























Cho tam giác  nhọn, có , nội tiếp đường tròn , hai đường cao  và  cắt nhau tại  (với ). Gọi  là trung điểm của cạnh . Tiếp tuyến của đường tròn  tại  và  cắt nhau tại . Gọi  là giao điểm của  và ,  là giao điểm của  và  Đường tròn ngoại tiếp tam giác  cắt đường tròn  tại điểm  ( khác ).
a) 

Chứng minh rằng 3 điểm  và  thẳng hàng.
b) 

Chứng minh rằng 4 điểm  và  cùng nằm trên một đường tròn.
Câu 4 (4,0 điểm).	


Cho hàm số  liên tục trên  thỏa mãn


 với mọi dãy số  là cấp số cộng.

Chứng minh rằng  là hàm hằng.
Câu 5 (3,0 điểm).
[bookmark: _GoBack]Trong một tòa nhà có một số phòng nào đó, trong mỗi phòng có một bóng đèn và một công tắc, công tắc ở mỗi phòng được nối với công tắc một số phòng nào đó. Khi ta bấm công tắc tại một phòng thì sẽ làm thay đổi trạng thái của bóng đèn trong phòng đó và các phòng có công tắc được nối trực tiếp với công tắc này (bóng đang sáng sẽ tắt còn bóng đang tắt sẽ sáng). Chứng minh rằng, nếu ban đầu tất cả các bóng đèn đều tắt thì sau một số hữu hạn lần bấm công tắt sẽ làm cho tất cả các bóng đèn đều sáng.

------------------------- HẾT -------------------------
Lưu ý: 	- Thí sinh không được sử dụng tài liệu, máy tính cầm tay.
           	- Giám thị coi thi không giải thích gì thêm.
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