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Huúnh NguyÔn Anh Ph­¬ng 

  Së GI¸O DôC Vµ §µO T¹O      Kú THI CHäN HäC SINH GiáI THCS CÊP THµNH PHè         
THµNH PHè CÇN TH¥                                           N¡M HäC: 2023 - 2024 

                                                                                 Kho¸ ngµy: 12 th¸ng 4 n¨m 2024 

   §¸p ¸n tham kh¶o                                                    M¤N: TO¸N 

(Fanpage: Khu v­ên trªn m©y A1B)           Thêi gian lµm bµi: 150 phót, kh«ng kÓ thêi gian ph¸t ®Ò                 

 

C©u 1. (3.0 ®iÓm) 

Cho biÓu thøc 
3 3

 = x y x yP
x y x y y x


 
  

 víi 0y x  . 

a) Rót gän biÓu thøc P  

b) BiÕt ( 1)( 1) 2 1x y xy    . TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc P  

  

LêI GI¶I. 

a) 

   
   

   
   

x y x xy y x x y y x x y y x yx yP
x y x yx y x y x y x y

       
   

    
 

                                                                                               

     
x y y x xy

x y x y x y


 
  

 

VËy 
( )

xyP
x y




 

b)  2( 1)( 1) 2 1 ( 2 ) 0x y xy xy x xy y xy x y             

V× 0y x   nªn 0xy  . Suy ra xy x y y x     1y xP
x y


   


 



Trang 2 
A1BK34 -THPT Chuyªn Lý Tù Träng 

TRÇN NGUYÔN QUANG NH¢N 

§OµN D¦¥NG QuúNH NH¦ - L£ H¹NH NGUY£N 

 

C©u 2. (3.0 ®iÓm) 

Cho hÖ ph­¬ng tr×nh 
3 4 (1)
3 2(2)

x my m
mx y m
   
   

  (m lµ tham sè). Chøng minh r»ng hÖ ph­¬ng 

tr×nh ®· cho lu«n cã nghiÖm duy nhÊt 0 0( ; )x y  víi mäi gi¸ trÞ cña m vµ 
2 2
0 0 0 06( ) 17 0x y x y      

 

  

LêI GI¶I. 

- XÐt 0m  , ta cã 3, 2x y   tho¶ m·n yªu cÇu bµi to¸n 

- XÐt 0m  : Do 
1 m
m

   nªn hÖ ®· cho cã nghiÖm duy nhÊt 

Khi ®ã: 3, 4, 2x y y    vµ 
3 2(1) ;(2)
4 3

x ym m
y x
 

   
 

 

Suy ra 2 2 2 23 2 6 9 6 8 6( ) 17 0
4 3

x y x x y y x y x y
y x
 

             
 

(®pcm) 

 

C©u 3. (4.0 ®iÓm) 

a) Gi¶i ph­¬ng tr×nh: 2 2 2 3 14 4 7x x x x x       

b) T×m c¸c gi¸ trÞ cña tham sè m  ®Ó ph­¬ng tr×nh 2 2 2( 2 1) ( 1) 3 0x m m x m        cã 

hai nghiÖm ph©n biÖt 1 2,x x  tho¶ m·n 2
1 2 2 0x x    
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LêI GI¶I. 

a) Víi ®iÒu kiÖn 
3 7
2

x   , hÖ ph­¬ng tr×nh ®· cho t­¬ng ®­¬ng víi: 

   2 2
2 2 2 3 2 3 7 4 7 4 0 2 3 7 2 0x x x x x x x x x                  

                                                                                                            
 
 

2

2

2 3 0
3

7 2 0

x x
x

x


  

  
   


 (t/m) 

VËy 3x   lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®· cho. 

b)  

Ph­¬ng tr×nh ®· cho t­¬ng ®­¬ng víi 2 2 2(1 2 ) 2 2 0x m m x m m        víi c¸c hÖ 

sè 2 21, 1 2 , 2 2a b m m c m m        

Ta cã nhËn xÐt 2 21 1 2 2 2 0m m m m        nªn ph­¬ng tr×nh ®· cho cã nghiÖm 
21, 2 2x x m m    . 

Theo gi¶ thiÕt, 2
1 2 2 0x x   (*), ta xÐt c¸c tr­êng hîp sau: 

- Tr­êng hîp 1: 2
1 22 2,  1x m m x     

(*) 2 2( 2 2) 3 0m m      (v« lÝ v× 2 2( 2 2) 3 0m m m        

- Tr­êng hîp 2: 2
1 21,  2 2x x m m     

(*) 2 21 2 2 2 0 ( 1) 0 1m m m m             
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NguyÔn h÷u kh¸nh 

C©u 4. (2.0 ®iÓm)  

Phßng gi¸o dôc vµ §µo t¹o huyÖn A chän mét nhãm häc sinh cÊp TiÓu häc vµ häc sinh cÊp 
Trung häc c¬ së ®Ó tham gia Kú thi Violympic cÊp tØnh. Ban ®Çu, Phßng gi¸o dôc vµ §µo 
t¹o huyÖn A dù kiÕn chän 60% häc sinh TiÓu häc trong nhãm häc sinh dù thi. Do ®¬n vÞ tæ 
chøc kh«ng ®ñ m¸y vi tÝnh nªn Phßng gi¸o dôc vµ §µo t¹o huyÖn A ph¶i gi¶m sè häc sinh 
dù thi cña mçi cÊp lµ 30. V× vËy sè häc sinh TiÓu häc ®­îc chän chiÕm 62% trong nhãm 
häc sinh dù thi. Hái trong nhãm häc sinh dù thi theo thùc tÕ cã bao nhiªu häc sinh cña mçi 
cÊp häc? 

 

 

LêI GI¶I. 

Gäi ,  x y  (häc sinh) lÇn l­ît lµ sè häc sinh TiÓu häc vµ Trung häc c¬ së tham gia Kú thi 

Violympic cÊp tØnh cña huyÖn A  0, 0x y   

V× ban ®Çu Phßng gi¸o dôc vµ §µo t¹o huyÖn A dù kiÕn chän 60% häc sinh TiÓu häc trong 
nhãm häc sinh dù thi nªn ta cã ph­¬ng tr×nh: 

     60% 0, 4 0,6 0  1x x y x y      

V× sau khi gi¶m sè häc sinh cña mçi cÊp ®i 30, sè häc sinh tiÓu häc chiÕmm 62% nªn ta cã 
ph­¬ng tr×nh: 

   3630 62% 60 0, 38 0,62  2
5

x x y x y 
        

Tõ (1) vµ (2) ta cã hÖ ph­¬ng tr×nh: 
0,4 0,6 0

360,38 0,62
5

x y

x y

  

 

 

 

Gi¶I hÖ ph­¬ng tr×nh ta ®­îc: 
216
144

x
y
 
 

  (t/m) 

VËy: sè häc sinh TiÓu häc vµ Trung häc c¬ së tham gia Kú thi Violympic cÊp tØnh cña huyÖn 
A lµ 216 vµ 144 
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NguyÔn thÕ khang 

C©u 5. (2.0 ®iÓm)  

Anh B×nh cÇn rót tiÒn trong thÎ ATM ®Ó chi tiªu c¸ nh©n nh­ng l¹i quªn mËt khÈu ®¨ng 
nhËp tµi kho¶n. BiÕt r»ng mËt khÈu lµ mét sè chÝnh ph­¬ng A cã bèn ch÷ sè nÕu bít ®i mçi 
ch÷ sè cña sè A mét ®¬n vÞ th× ®­îc sè míi lµ sè chÝnh ph­¬ng cã bèn ch÷ sè. Em h·y gióp 
anh B×nh t×m l¹i mËt khÈu ®· quªn 

 

 

 

LêI GI¶I. 

Gäi mËt khÈu ®¨ng nhËp của anh B×nh lµ abcd  ( *, , ,a b c d N vµ , , , 9a b c d   vµ 2a  ) 

Theo ®Ò bµi ta cã: 2abcd x  vµ         21 1 1 1a b c d y      

Do ®ã:  2 2 *1111 , ; 32 , 99
( )( ) 1.1111 11.101
x y x y N x y
x y x y

    

    
 

V× 32 , 99x y  nªn 1111x y   vµ 1x y   

VËy nªn kh«ng thÓ x¶y ra tr­êng hîp: 
1111
1

x y
x y
  
  

 hoÆc 
1
1111

x y
x y
  
  

 

MÆt kh¸c: x y x y    (do ,x y  lµ c¸c sè nguyªn d­¬ng) nªn chỉ x¶y ra tr­êng hîp: 

11 56
101 45

x y x
x y y
         

 (nhËn) 

VËy: mËt khÈu ®¨ng nhËp cña anh B×nh lµ 562 = 3136 
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§ÆNG HOµNG PHóC NGUY£N 

 

C©u 6. (4.0 ®iÓm)  

Cho hai ®­êng trßn ( , )O R vµ ( ', ')O R  víi 'R R  c¾t nhau t¹i hai ®iÓm A  vµ B  Trªn tia 

®èi cña tia AB  lÊy ®iÓm .C  Qua ®iÓm C  kÎ c¸ch tiÕp tuyÕn ,CD CE  víi ®­êng trßn ( ),O  

trong ®ã ,D E  lµ c¸c tiÕp ®iÓm vµ E  n»m trong ®­êng trßn ( ').O  C¸c ®­êng th¼ng ,AD
AE  c¾t ®­êng trßn ( ')O  lÇn l­ît t¹i M vµ N (M  vµ N  kh¸c ).A  Tia DE  c¾t ®o¹n th¼ng 

MN  t¹i .I  Chøng minh: 

a) C¸c ®iÓm , , ,B N I E  cïng n»m trªn mét ®­êng trßn 

b) . .AE MB ABMI  

c) §­êng th¼ng 'O I  vu«ng gãc víi ®­êng th¼ng MN  

 

 

  LêI GI¶I. 

a) Chøng minh c¸c ®iÓm , , ,B N I E  cïng n»m trªn mét ®­êng trßn 

Ta cã   BNI DAB (gãc ngoµi tø gi¸c néi tiÕp) 

Mµ  DAB DEB  (gãc néi tiÕp cïng ch¾n BD ) 

Do ®ã , , ,B N I E  cïng n»m trªn mét ®­êng trßn 

 

b) Chøng minh . .AE MB ABMI  

XÐt MIB  vµ AEB  cã 

 BAE BMI  (gãc néi tiÕp cïng ch¾n BN ) 

MÆt kh¸c  BEN BIN (gãc néi tiÕp cïng ch¾n BN )  AEB BIN 

~MIB AEB    . .MI MB AE MB ABMI
AE AB

     (®pcm) 
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c) §­êng th¼ng 'O I  vu«ng gãc víi ®­êng th¼ng MN  

Ta cã ~MIB AEB   (cmt) .  (1)MI IB AEIM BI
AE EB EB

     

MÆt kh¸c, xÐt DAB  vµ INB  cã 

 BNI BAD  (gãc ngoµi tø gi¸c néi tiÕp) 

   =  BDA BEN BIN  ~ .  (2)IN IB ADDAB INB IN IB
AD DB DB

        

XÐt  ACE  vµ ECB  cã  

 AEC = CBE  (gãc t¹o bëi tiÕp tuyÕn vµ d©y cung) 

BCE  chung 

 ~ ECB  (3)CE AEACE
CB EB

      

T­¬ng tù  ~  (4)CD ADDCA BCD
CB DB

      

Tõ (3),  (4)  AE AD
EB DB

  (CE CD  tÝnh chÊt hai tiÕp tuyÕn c¾t nhau) (5)  

Tõ (1), (2), (5) 'IM IN O I MN     (®pcm) 

NhËn xÐt: Tø gi¸c AEBD  ®­îc gäi lµ tø gi¸c ®iÒu hßa vµ tØ lÖ 
AE AD
EB DB

  chÝnh lµ mét 

tÝnh chÊt cña tø gi¸c ®iÒu hßa mµ c¸c em sÏ ®­îc häc ë ch­¬ng tr×nh chuyªn 

 

 

 

 

 

 

 



Trang 8 
A1BK34 -THPT Chuyªn Lý Tù Träng 

C©u 7. (2.0 ®iÓm)  

Cho ,a b  lµ c¸c sè d­¬ng tháa m·n 2.a b   T×m gi¸ trÞ lín nhÊt cña biÓu thøc 
2 2 2 2( )P a b a b   

 

 

LêI GI¶I. 

C¸ch 1 - NguyÔn ThÕ Khang: 

Ta cã 2 2 1a b ab ab      

L¹i cã 2 2 2( ) 2 4 2a b a b ab ab       

Mµ 
2 2 2 2

2 2 2 2 2 2(4 2 ) (4 2 )( ) 4 2
1

a b ab a b abP a b a b ab a b
ab

 
       

§Æt ab t (víi 0 1) 2 0t t      

Khi ®ã 
2

2 ( 2 )4 2 2. (2 ) 2. 2
4

t tP t t t t  
       

DÊu “=” x¶y ra khi vµ chØ khi 1t   

VËy Max 2P  , ®¼ng thøc x¶y ra khi 
1

1
ab

a ba b
     

 

C¸ch 2 - Lª Hoµng Thiªn Kh«i: 

Ta cã 
2( ) 4 1

4 4
a bab 

    

Do ®ã 2 2( )P ab a b   hay 
2 2 2 4

2 2 ( 2 ) ( )2 2 ( ) 4
4 4

a ab b a bP ab a b   
       

VËy 2 4 2P P   , dÊu b»ng x¶y ra khi 1a b   
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                                                      ---------HÕT--------- 

 

Nhãm häc sinh thùc hiÖn: Huúnh NguyÔn Anh Ph­¬ng, §oµn D­¬ng Quúnh Nh­, 
Lª H¹nh Nguyªn, §Æng Hoµng Phóc Nguyªn, NguyÔn §¨ng Quang, NguyÔn ThÕ 
Khang, TrÇn NguyÔn Quang Nh©n, Lª Hoµng Thiªn Kh«i, NguyÔn H÷u Kh¸nh 

(Chuyªn To¸n K34 - THPT Chuyªn Lý Tù Träng) 
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