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Câu 1. Cho dãy số (xn) xác định bởi x0 =
2024

2025
, xn+1 =

x2
n

1− xn + x2
n

với mọi n ≥ 0.

Xét dãy (yn) xác định bởi y0 = 2024, yn+1 = yn +
xn

yn
với mọi n ≥ 0. Chứng minh rằng (yn) có

giới hạn hữu hạn và 2024
2024

2025
≤ lim

n→+∞
yn ≤ 2025.

Câu 2. Cho dãy Fn là dãy Fibonacci: F0 = 0, F1 = 1, Fn+2 = Fn+1 + Fn với mọi n ≥ 0. Với

mọi n > 4, gọi Rn là số dư khi chia
Fn−1∏
k=1

kk cho Fn. Chứng minh rằng Rn là số Fibonacci.

Câu 3. Cho tam giác ABC nội tiếp (O), M là trung điểm BC. Một điểm X nằm trên (O)
được gọi là cân bằng nếu đường thẳng qua X vuông góc với MX cắt AB,AC tại hai điểm cách
đều M . Giả sử D,E, F là ba điểm cân bằng đôi một phân biệt. Chứng minh rằng M là tâm
đường tròn nội tiếp tam giác DEF .

Câu 4. Tìm tất cả các hàm số liên tục, đơn điệu f : R+ → R+ thoả mãn:

f(xf(y)) + f(yf(x)) = 1 + f(x+ y).

—————Hết————–
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