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PE THI CHINH THUC

Pé thi gbm 03 bai, trong 01 trang

Bai 1 (6,0 diém). Cho mét sb thuc « 16n hon 1 va mét sb nguyén duong n.

1. Gia st n chin va Q(z) 13 mét da thic bic n cé hé sb cao nhit bang 1 va cé n nghiém thuc
phén biét. Chitng minh ring ton tai ¥ nguyén duong sao cho da thitc P(z) = 2" +a*Q(x)
c6 n + 1 nghiém thuc phan biét.

2. Chting minh ring ton tai da thitc P(z) = 2" + a;z" ' + - - - + a,, € R[z] théa man ddng thoi
cac diéu kién

(1) ‘GZ’ :Gki, kz € N, 1= 1,2,...,71.
(ii) P(z) c6 n nghiém thuc phan biét.
(iii) Néu n chin thi s6 nghiém 4m va sb nghiém duong cia P(z) bang nhau; néu n 18
thi s6 nghiém 4m va sb nghiém duong ctia P(z) hon kém nhau 1 don vi.

Bai 2 (7,0 diém). Cho tam gidc ABC nhon c6 AB < AC, ndi tiép dudng tron (0). Goi M 1a
trung diém ctia BC va D 1a mét diém bét ki trén doan AM (D khac A va M). Dudng tron tim
P va Q lan luot ngoai tiép cac tam gidc ABD va ACD. Dudng dbi trung qua A cta tam gidc
ABC cit (O) lan thit hai tai N.

1. Chiing minh hai tam gidec OPQ va NBC dbng dang, tit d6 chitng minh OA 13 dusng dbi
trung ctia tam giac O PQ.

2. Goi R 14 giao difm cta PQ va BC. Cac dudng tron ngoai tiép cic tam gidc RBP va RCQ
cat nhau tai 7. Chtng minh réng nim diém 7, A, O, M, N déng vién.

Bai 3 (7,0 diém). V6i médi s6 nguyén duong n, xét tp hop S = {1,2,3,...,n}. Ngudi ta t6 mau
cho tht ca cdc phan tt cta S, mbi phin t& dudce t6 béi ding mot trong hai mau xanh hoic dd
mot cach ngiu nhién sao cho mbi mau déu dude dung it nhit mét 1an.

1. Tinh sb cach t6 mau théa man diéu kién trong cac sb dugc t6 mau xanh, khéng cé hai sb
ndo 13 hai sb nguyén lién tiép.

2. Tinh x4c sult clia bién cb: “S6 16n nhét trong cac sb duge t6 mau xanh 16n hon sb nhd

nhét trong cac sb duge t6 mau dé”.
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