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Bài 5. (5 điểm). Xét số thực dương  thỏa mãn điều kiện 

,





trong đó  là số nguyên lớn nhất không vượt quá  (được gọi là phần nguyên của ), còn  (được gọi là phần lẻ của ). 


a) Chứng minh rằng nếu  thì .							


b) Tìm số thực  nhỏ nhất và lớn hơn  thỏa mãn điều kiện đề bài.		

Bài 6. (5 điểm). Xét hàm số  thỏa mãn 




a) Tìm tất cả hàm số  là đơn ánh và thỏa mãn .		


b) Tìm tất cả hàm số  là toàn ánh và thỏa mãn .		




















[bookmark: _GoBack]Bài 7. (5 điểm). Cho tam giác  nhọn  có  là chân đường cao kẻ từ đỉnh Gọi  là điểm đối xứng với  qua trung điểm  của  Lấy điểm  thay đổi trên đường thẳng qua  và vuông góc với  sao cho đường thẳng  cắt tia đối của tia  tại , đường thẳng  cắt đoạn  tại . Gọi  lần lượt là trực tâm của hai tam giác  và  



a) Chứng minh rằng trung điểm của  luôn thuộc một đường thẳng cố định.			b) Chứng minh rằng  vuông góc với 					




Bài 8. (5 điểm). Trong một kỳ thi vấn đáp, có  giám khảo và  thí sinh. Mỗi thí sinh sẽ được hỏi bởi từng giám khảo và nhận kết quả là đạt hoặc trượt từ giám khảo đó. Biết rằng với hai thí sinh bất kỳ, luôn có ít nhất một giám khảo đánh giá bạn này đạt còn bạn kia trượt. Hai thí sinh được gọi là “tách rời” nếu họ có kết quả khác nhau ở ít nhất  giám khảo, còn hai thí sinh được gọi là “tách rời tốt” nếu họ có kết quả khác nhau ở ít nhất  giám khảo. 
a) Hỏi với mỗi thí sinh, có bao nhiêu thí sinh là “tách rời” với thí sinh đó?	

b) Chứng minh rằng có không quá  thí sinh đôi một “tách rời tốt” với nhau.	

c) Chứng minh rằng có thể chọn ra được  thí sinh đôi một “tách rời” với nhau.	
----- HẾT -----
(Cán bộ coi thi không giải thích gì thêm)
Họ và tên thí sinh:……………………………………………………..Số báo danh:……………………….
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