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I. Hướng dẫn chung

1. Nếu học sinh làm bài không theo cách nêu trong đáp án nhưng đúng, chính xác, chặt chẽ thì cho đủ số điểm của câu đó.

2. Nếu học sinh có sử dụng các định lý, hệ quả, các kết quả phụ trợ … phổ biến trong các chuyên đề bồi dưỡng HSG và nêu được tên thì giám khảo vẫn chấm đúng.

3. Việc chi tiết hóa (nếu có) thang điểm trong hướng dẫn chấm phải bảo đảm không làm sai lệch hướng dẫn chấm và phải được thống nhất thực hiện trong tổ chấm.

II. Đáp án và thang điểm

Câu 5: (7.0 điểm) Giả sử tồn tại hàm số 
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a) Chứng minh rằng 
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 là hàm lẻ.

b) Tìm tất cả hàm số 
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 thỏa mãn 
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	Dễ thấy 
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 là hàm đơn ánh. Thay 
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	Như vậy ta có  
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Câu 6 (7.0 điểm) Cho các số nguyên dương 
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 thỏa mãn phương trình  
a) Chứng minh rằng không tồn tại hai ước 
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 chia hết cho .
b) Cho 
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. Giả sử 
 là lũy thừa của 
, đồng thời với mọi số nguyên dương 
 và với mọi  là ước nguyên dương của 
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 thì 
 là lũy thừa của 
. Chứng minh rằng  không có ước chính phương.
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	Giả sử ngược lại rằng tồn tại. Trước tiên dễ thấy 
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	Ta sẽ chứng minh: 
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	Điều đó dẫn đến mọi ước lẻ của 
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Điều này là vô lý nên ta có điều phải chứng minh.
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	Bổ đề:   Cho 
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Chứng minh. Ta chứng minh trường hợp 
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Để ý rằng 
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	Quay lại bài toán. Đặt 
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Mà theo tính chất cấp thì 
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Câu 7. (6.0 điểm) Cho bảng ô vuông 
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 ô vuông trong cùng một hàng hoặc một cột là một dãy ô. Với  là số nguyên dương cho trước, số 
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 được  gọi là tốt  nếu tồn tại cách đặt các quân domino vào bảng ô vuông sao cho mọi dãy ô có đúng 
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 và thỏa mãn ứng với mỗi dãy ô có tối đa  quân domino phủ đồng thời 
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	Giả sử có 
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 quân domino. Ta gọi 
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	+) Cách 
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